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ESTADÍSTICA TEÓRICA I. SEPTIEMBRE 2007. Examen tipo A 
 Código asignatura. 207. Código carrera 43. 

 
  
 ALGUNAS ACLARACIONES.- 

 1ª) Puesto que P(A∩B) = P(A)·P(B/A) = 
8
1

2
1·

4
1

=   y también P(A∩B) = P(B)·P(A/B) =  

= P(B)·
4
1 , resulta que 

2
1
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4)B(P

4
1)·B(P

8
1

==→=  valor que es igual a P(B/A) . Luego 

 P(B) = P(B/A) es decir, A y B son independientes.  
 2ª) E(λ) = E(ξ1) + 2E(ξ2) + E(ξ3) = 3 + 8 – 2 = 9 

 4ª) La función de densidad es f(x) = 
10
1  en  (–5, 5) y cero en el resto. Por tanto: 



 
 UNED. ELCHE.   e-mail: imozas@elx.uned.es 
 TUTORÍA DE ESTADÍSTICA TEÓRICA I . 2º CURSO ECONOMÍA http://personal.telefonica.terra.es/web/imm/ 
 

  Septiembre 2007 Tipo A –2/3–

[ ] [ ] [ ] [ ] ∫−=≤ξ≤−=≤−ξ≤−−=≤−ξ−=>−ξ
5

1
dx

10
1151P1232P123P123P  = 

5
3

10
41 =−  

 5ª) ϕη(t) = E[eηit] = E[e(2–ξ)it] = E[e2it–ξit] = e2it E[e–ξit] = e2it E[eξi(–t)] = e2it ϕξ(–t) = 2

it2

t1
e
+

 

 7ª) La función dada es negativa en el intervalo [ ]1,1
2

1,
2

1
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 8ª) P[ξ ≤ –k] = (tipificando) = 25,0
3

4kZP =



 +−

≤ . De las tablas obtenemos que debe 

ser 67,0
3

4k
−≅

+−  de donde k 01,6≅  

 9ª) Sea (X’,Y’) = (aX+b, cY+d). Se tiene entonces E(X’) = aE(X) + b  y  E(Y’) =  
= cE(Y) + d, luego Cov(X’, Y’) = E[(X’–E(X’))·(Y’–E(Y’))] =  E[(aX–aE(X))·(cY–cE(Y))] =  
= acE[(X–E(X))·(Y–E(Y))] = acCov(X,Y). Además σX’ = aσX  y  σY’ = aσY , luego: 

ρX’Y’ = XY
YXYX'Y'X

)Y,X(Cov
ca

)Y,X(acCov)'Y,'X(Cov
ρ=

σσ
=

σσ
=

σσ
 

 
 EJERCICIOS.- 

 
 Solución.- 

 1) La probabilidad de elegir cada urna (que supondremos equiprobables) es 
9
1 . Entonces, 

por el teorema de la probabilidad total, la probabilidad de extraer una bola roja:  

P(R) = 
54
28

6
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6
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6
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9
1

=





 ++ ≅ 0,52 

 2) Por el teorema de Bayes: P(U2/R) = 
28
6

54
28

6
2·3·

9
1

)R(P
)U/R(P)·U(P 22 == ≅ 0,21 

 3) La probabilidad de bola azul P(A) = 1 – P(R) = 
54
26 . Por el teorema de Bayes: 

P(U1/A) = 
26
12

54
26

6
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9
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)A(P
)U/A(P)·U(P 11 == ;     P(U2/A) = 

26
12

54
26

6
4·3·

9
1

)A(P
)U/A(P)·U(P 22 == ; por tanto 

debe ser P(U3/A) = 
26
2 . Luego la máxima probabilidad la proporcionan por igual, las urnas de 

tipo 1 ó 2.  
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 Solución.- 
 1) Calculemos las funciones de densidad marginales: 

f1(x)  = ∫
x

0
dy·2 = 2x, para 0≤ x ≤ 1, siendo cero en el resto. 

f2(y)  = ∫
1

y
dx·2 = 2(1– y), para 0≤ y ≤ 1, siendo cero en el resto. 

Así pues: E(ξ) = 
3
2

3
x2dxx2
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2) La función de densidad f(x/y) = 
y1

1
)y1(2

2
)y(f
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2 −
=

−
=    para   y ≤ x ≤ 1, siendo cero 

en el resto. Luego 2
2
1yxf =





 =  para 

2
1
≤ x ≤ 1, siendo cero en el resto. De aquí: 
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3) La función de densidad f(y/x) = 
x
1

x2
2

)x(f
)y,x(f

1

==    para  0 ≤ y ≤ x,  siendo cero en el 

resto.   Luego 2
2
1xyf =





 = , para 0 ≤ y ≤ 

2
1 ,  siendo cero en el resto. 


